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Orientacgoes gerais

1) As solugoes devem conter o desenvolvimento e ou justificativa.

2) A interpretacao das questoes é parte importante do processo de avaliacao.
Organizacao e capricho também serdo avaliados.

3) Nao é permitido a consulta nem a comunicagao entre alunos.

Seja X um espaco métrico sequencialmente compacto. Entdo, prove que
(a) X é totalmente limitado;

(b) X é completo.

Questao 2

Seja EC R™ tal que toda fungdo continua f : E — R atinge seu minimo. Mostre que

(a) E é fechado;
(b) E é limitado.

Questao 3

Seja f : R" — R uma funcao continua tal que ||z| < ¢|f(z)|, para todo = € R e para algum ¢ > 0.
Mostre que se K C R é compacto. Entao, fﬁl(K) ¢ um subconjunto compacto.

Questao 4

Dizemos que f : [0,1] — R ¢ Holder continua com expoente « € (0, 1], se existe uma constante C' > 0

tal que

[f(x) = f(y)] < Clz —y|* para todo z,y € [0,1].

Defina a norma

Mostre que B := {f € C[0,1] : || f]la < 1} tem fecho compacto como subconjunto de C|0, 1].

Questao 5

[f(x) = f(y)]

I flla := max{|f(x)| + g : para todo z,y € [0, 1],z # y}.

Seja f, g duas funcao continuas definidas sobre um espago métrico X. Se existe um subconjunto denso
D tal que f(z) = g(z), = € D. Mostre que as duas fungoes sao iguais em X.

Questao 6

Considere X um espago métrico compacto. Seja {F,,} uma familia enumeravel de fechados em X tal
que F,, 20 e Fy41 C Fy, Vn € N. Prove que NpenFy, # 0.




